ТОМ ТАТ КТЕМ ын ТОР М G/NP ДД 


I. CÔNG THỨC LƯỢNG GIÁC 


| sing _ COS ở 
sin + сова =1 cot a = (апасога = 1 
| сова sina 


VkeZ Үе 
" 4SII(œ+k2Zz)=sinaø |. «'ап(а +Кл) = (апо 
соч(а + К2л) = cosa соба + kz) = cota 


Pi. 
поје D 
л Ё : 
шаг 1227 
л л 
tan(—ø) = — tan с tan(Zz—œ) =—tanø | tan E = cota OI B = соіа 
2) л 
cot(—-a) = —cot« cot(zz —a) = – соса | cot Z-a] = tang FI ац на = —tan« 


Khác Pi: tang, | Khác pi/2: sin ban cos, 
cotang i 


Cos dói | in bù | Рћи сћбо 


cos Ти sin 


* sin(a + b) = sin a.cos b + cosa.sinb * cos(a + b) = cosa.cosb —sin a.sin b 
* sin(a — b) = sina.cosb — cos a.sin b * cos(a — b) = cosa.cosb + sin a.sin b 
tan a + tan b tan a — tan b 


tan(a +b) = ——————— гапо ру = =— ` 
1— tan a.tan b 1+ tan a. tan b 
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2 02207) 
cos 2Ø = сов a —sin а 


sin 20 = 28 .cOS q 3 20) 
—2cos а-1-1-28т а 


. . . 3 tan q —tan” о 
За am 
—3tan” ø 


: > 1—со$2@ 
П а = ———— — COS. & = ————— (ап æa = ————— 
2 2 l+cos2ø 


a+b a—b . a+b . a-b 
.COS cosa —cosb = —2sin .Ssin 
2 2 2 2 


a+b a—b : : a+b . a-b 
5 .COS 5 sina —sinb = 2cos .Sin 


sin(a + b) 


cosa 4 cosb — 2cos 


sina +sinb = 2sin 


sin(a — b) 
cos a.cos b 


tana + tan b = tana —tanb = 


cosa.cos b 


1 1 1 
cos a.cos b = 5 [cos(a -5)--со8(а- b)] sin a.sin b — 5 [cos(a — b) – соѕ(а + b)] sin a.cos b = 5 [sin(a t b)-sin(a — b)] 


II.PHUONG TRÌNH LƯỢNG GIÁC 


и=у+К2л и=у+К2л 
(кє Z) н сови = сову <> (keZ) 
и=л-у+К2л и=-у+К2л 


= Sinu sive 


Néu sinu =m e|-1; 
mest : ? 5 Néu cosu = m e |-1:1] và melar то 


и = arcsin m + k2Z cosu = m €»u = tarccosm + К2л | (k e Z) 


и = л —arcsinm-- k2z 


шэн 


"na mm. EE 


sinw =] си = > + Ел 


сози=1<>и = k2Z 
Đặc biệt: sinw =—l€@ w=—2.+k2Z (k eZ) Đặc biệt: | cosu- 1 ~ и= z4k2z (keZ) 


. л 
sinu-0cu-kz лс ср 


= (anu-tanvesu-vekz (keZ) "= cotu-cotvexu-v«kz (keZ) 


Néu мисте ife thi: Néu нисте ifie thi: 
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z| (keZ) r] (keZ) 
Јат. ý: : Điều kiện để hàm tanu có có nghĩa là Lưu ý: Điều kiện dé hàm cot có m là 
и = tkm. k € Z. Tuy vậy, phương trinh [tanu 2m] | uz kz, k eZ. Tuy váy, phuong trinh luón có 


AUR. QUNM Жил сл Р nghiệm, vi váy không cần đặt điều kiện cho nó. 
luôn có nghiệm, vì vậy không cân đặt điêu kiện. ghiệm, vì vậy không cân đặt điêu kiện cho nó 


| Ví dụ: 
o—sina-sin(-a) | . = А : T : 7 т : 
| sinlx ——|--sinx = 0 sin|x — —| = —sinx < sin|x — —| = sin(—x) 
° —COS # = COS(Z —@) | 4 4 4 
o — tan & = tan(-« 
1007 | x—4 =—>7 + Вел 
o -cota =cot(-a) e| 4 х= +kr (k € Z). 


гаг z = T + + k2n (vô nghiệm) 


o sin О = cos 


| 
S 


| 
5 
соо гр óc óc сыы 


Ví du: 
о cosa —sin 


5 


5 i бия 
sin2x=eosx ©sin2x= sn| 2 = је 


o cota = tan 


da ко | 3 215 ко | 3 
Ч 


[EE D C EE EE E E 


asin x--bcosx =< К 5 Ў ies 
Trường hợp 1: Xét cosx=0—sin x 21. Ta có hệ 


c | 
— ! n2 1 
màn eF | sin? х=1 sin? x -1 
a +b | sau: => < 
c | 


asin” х= а а= 


Trường hợp 2: Xét cos x #0, chia hai vé phuong trình 
cho cos” x, ta có: 


< sin x.CoS G + COS X.sin @ = 


| atan? x+btanx+c =đ(I+tan” х) ‹=......... 
25 7 | = Hợp nghiệm của (1), (2) ta có tập nghiệm của phương 
` với sin = ———— | ` 
To р? | trinh dà cho. 


ээ, Lưu ý: Phương trình asin x--bcosx = с chỉ có nghiệm khi và chi khi NEUITIE 


HI. ТО HỢP - XÁC SUÁT 


Nếu phép đêm được chia ra nhiều trường hop, ta | Nêu phép đêm được chia ra làm nhiêu giai đoạn bắt buộc, ta 


sẽ cộng các kêt quả lại. sẽ nhàn các kêt quả của môi giai đoạn ду. 
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Зар xếp (đối chỗ) của n 


"mm... = Chọn k phân tử từ n phân tử = Chọn k phân tử từ n phân tử (có зар 


(không sắp xếp thứ tự), ta có số cách xếp thứ tự), ta được số cách chọn là 


cách xếp là VỚI MET 
Р 2 chon là [| 


нэ, ? 
а 1 "o n! ‚Кепе | ! , |JkeN,neN 
1-1, 2122 )п n (пк) EU 021. 
Quy uóc sóc: 01-41. 


та Một số tính chát: 


mm... n(X) |= Tính chất: 
" Công thức: | 
5 = nO) | |0<P@)<I. 
Trong đó: n(X): số phần tử của tập biến có | Р(@) =0; Р(О)=1|. 
X; n(Q):só phần tử không gian mẫu; P(X) | К E 
là xác suất dé bién có X xảy ra với X СО. ааа Е 
= Nếu A, B là hai bién cô xung khắc với nhau (5 Nếu A và B là hai bién cô độc lập với nhau thi 
thì P(AB)= Р(А)+Р(В). | P(A.B)=P(A).P(B). 
IV. KHAI TRIÉN NHỊ THÜC NEWTON 
(a+b) = C?a" + Cia" b+ Ca" b? + Сар"! + Ст". 
Đặc biệt: (1+х) =<С)+Сх+С0х + + Сп + Gue (%). 
Hệ quả 1: C +C! +С? + +С" +С" = 2" (tức là thay х =1 vào (*)). 
Hệ ын 2: Với n chán, chi cần thay х= –1 vào (*), ta có: 
– С: +Сп 20e C +С2 + С,.....+С: C EC 


Khai triển: |(a +b)" =X Cia *a"*b*|. Só hạng tông quát: 


Phân biệt hệ số và số hạng: C^(—D*a" "b^ . x^ . Số hạng không chứa x ứng với а =0. 
is. 


НЕ SÓ 


SÓ HANG 


V. CÁPSÓ CỘNG – CAP SỐ NHÂN 


1. Dinh nghia: 1. Dinh nghia: 
"Рау số (и,) được goi là cấp số cộng khi và | "Dãy số (u,) duoc gọi là cáp số nhân khi và chỉ khi 


chỉ khi với пећ, d là hằng | |“„¡= „4| với ne N° , q là hàng số. 


50. = Cấp số nhân nhu trên có số hạng đầu и, công bội 4. 
= Сар sô cộng như trên có sô hạng đầu ц, |2, Số hạng tổng quát: 
công sai d. H и а" 
2 x „ ,"MUMq | VỚI neNÑ. 
2. Só hạng tông quát: =. Р 
ze * 3. Tính chât các sô hạng: 
"Ји =u +(п-1)4 | với neN. z рМ 
2 mm "|u, U, =H,| với k e Ñ và k 22. 
3. Tính chát các só hang: : 
4. Tông п sô hang đâu tiên: 
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и vớik e N° và k 22. 
4. Tổng n số hạng đầu tiên: 
_ (u tu,)n 
ага ! 


815 =u и, +... Ћи, = 
VI. GIÓI HAN DÀY 80 - НАМ 80 
1.1. Dãy số có giới hạn 0: 


e " lin——-— 
n 


* limq" =0 với |a|<1. 
. Оду số có giới hạn hữu hạn: 


ШШЕ: 


Cho іти, =a, іту, =b. Ta có: 


* lim(u —-atb * lim( (u >,) =ађ 


n n 


| ii 6и) Pid 


1.3. Tông của сар sô nhân lùi vô hạn: 


1.4. Dãy số có giới hạn vô cùng: 


2.1. Giới han tai vô cực: 


Cho k = ta có: 


2.2. Giới han hữu han: 


Cho lim f (x) - a. lim g(x ) Та сб: 


ын Dre [ы-ы 


` lim f(x)+g(x)]=a+b 


SETS (5)|- a.b 


Х— Xo 


Quy tác 2: Cho lim f (x) TEAU lim g(x) = 0. Tính lim 
x>% 10) 


fix) 
-— — — — — Зян 
__ ажи цг | 
= | SC e  -.|-  -..- -— 
2.4. Bồ trợ các công thức để khử dạng vô định: 
ах? +Ьх+с=а(х-х)(х-х,) với А x" ex"? +..+1) 


ху, x, là nghiệm của tam thức bậc hai. 27200 p) 
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3.1. Diéu kién tón tai giói han: 
Diéu kién dé hàm 80 có 
giói han tai x,. 


eo 
im f (x) = lim f (x) X—3X9 


Khi dó: 
Nghia là | ^ Ì ч n f (x) ü ша 7 (x) 
=: F `"... 


3.2. Điêu kiện liên tục của hàm số: 
* Hàm số f (x) liên tục tại x, © f (xy)= lim f (x = lim f (x )e /(х,)=1шп f (x) 
хә, 


Giới hạn bên phải | Giới han bên trái 


= Mọi hàm số đa thức, phân thức hữu tỉ, hàm aro) giác đều liên tục trên tập xác định 
của chúng. 

= Hàm số f (x) lién tuc trén khoáng (a;b) nếu nó liên tục với mọi x= x, € (a;b). 

f(x) hén tuc trén (a;b) 

lim f(x) 18) lim f(x) —/ 


* Hàm só f(x) liên tục trên [a;b] = | 


3.3. Điều kiện có nghiệm của phuong trinh: 
Nếu hàm số f (x) liên tục trên [a;b] và f (a).f (b) «0 thì phương trình f (x)= 
có ít nhất một nghiệm trên (a;b). 


VII. DAO HÀM 


n (20:05 


MR (u^y = au” 
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ster tees 


" (Ки) = k.u' 


" (иу) = иу фиу' 


f! là дао hàm của f theo bién x 
" ƒ = fu, với if! là dao hàm của f theo biến и. 


и! là đạo hàm của и theo biến x 


О] 


196)-12"001--2290)-1 27769 
УШ.КНАО SÁT НАМ SÓ VÀ BÀI TOÁN LIÊN QUAN 


" Bước 1: Tim tập xác dinh D 


" Bước 2: Tính у = f'(x) ; 
cho у =0 
Велат од... Tim thêm 
các giá trị x mà у không 
xác định. 

= Bước 3: Lập bảng biến 
thiên. (Nên chọn giá trị x đại 
diện cho từng khoảng thay 
vào y' dé tim dấu của у' 
trên khoảng đó). 

= Bước 4: Dựa vào bảng biến 
thiên để kết luận về sự đồng 
biến, nghịch biến của hàm 
SÔ. 


= Hàm só có diém cuc trị là 
У) 20 
US Уу) =. | : . 
у(х) = Уу 
(giả thiết là hàm số liên tục 


: 10 
éu | sms. 
х0 
80 f(x) dat cuc dai tai 


X = ху. 


= Đạo hàm у’ =Зах +2bx+c. 
* Hàm só dóng bién trén táp xác 
dinh Ко y' 20, VxeR 
a> 0 
<> : 
А<0 
= Hàm số nghịch biến trên tập xác 
định R — у'<0, VxelR 


a<0 
= Е 
А<0 
ээ. Lưu ý: Nếu a chứa tham số m thì 
ta xét a = 0, tìm m. Thay m tìm được 


dé kiém tra dáu y', xem y có don 
điệu trên R không? 


= Đạo hàm у’ =Зах + 2bx *c . 
= Hàm số có hai cực tri (tức là có 


(s 


CĐ-CT шан 
о Л >0 


y 


= Hàm sÓ có hai diém cuc tri trái dàu 
<> xx, <0<ас<0. 
= Hàm sô có hai diêm cực tri cùng 
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ad – bc 

(cx dy | 

= Hàm số đồng biến trên từng 
khoảng xác dinh <> ad -bc > 0. 

= Hàm 56 nghịch biến trên từng 
khoảng xác dinh <> ad — bc « 0. 


" Dao hàm у = 


» Lưu y: Nếu dé cho đồng bién 
(nghịch biên) trên (o; Ø) thi ta xét điêu 


kiện: vẻ € (0; В). 
c 


= Đạo hàm у = дах +2bx. 
= Điều kiện cực trị 


| ab 2:0 
Một cực trị | 
| (a 


"Cho A, B, С là ba điểm cực trị, ta có: 
b +8а 


cos ВАС = 5 
b — 8a 
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* Phuong trinh duóng tháng di qua 
hai diém cuc tri: 


ШОХ 


số f(x) dat cực tiểu tại 


X = х0. 


Е o 
Néu toa dó hai cuc tri dà 


18a 


rõ ràng ta nén gọi đường tháng 
y = ax b tôi thay tọa độ hai diêm 


đó vào —— Giái hé tim a, b. 


= Bước 1: Tính у = f'(x). 
Tim các nghiệm х, € (a;b) khi cho f'(x)-0. 
Tim х, e (a;b) mà y' không xác dinh. 

" Bước 2: Tính các giá tri f (a), f(b) và 
ƒ(Œ), f(x) (nếu có). 

" Bước 3: So sánh tât cả giá trị trong bước 2 đê 
kêt luận vé giá trị lớn nhât, nhỏ nhat. 


= Nếu hàm fœ dóng bién trên [a;b] thi 


#0) 
fa) 


max f (x)= 

xe[a;b] 

mur (х)= 
DAC BIET 


(x hữu han, y vô 


| 20-22: 
" Dinh nghĩa: 
у Э +оо 


han), ta có tiệm cận đứng x = xạ. Lưu y: 
điều kiện "=m=.. thé được thay bằng 
x———o x, (giới hạn bên trái) hoặc x —— x, 
(giới hạn bên phái). 

= Cách tìm TCĐ: Nếu x= +; là một nghiệm 
của mẫu số mà không phải là nghiệm của 
tử số thì x= X, chính là một TCD của đồ thị. 
(với tập xác định có dang D = К ХХ ооо) ). 


" Bước 1: Tính у = f'(x). 
Tìm các nghiệm x; €(a;b) khi cho f'(x) =0. Tim х, є (a;b) 
mà y' khóng xác dinh. 

* Вибс 2: Càn tính lim y, lim у. (Néu thay (a;b) Ъйпр 
(—оо; +оо) thi ta tính thêm lim y). 

= Buóc 3: Гар báng biến thiên và suy ra giá trị lớn nhất, nhỏ 
nhât trên khoảng. 

“Nêu hàm f(x) nghịch bién trên [a;b] thì 

max f (x)= Ј (а) 


min f (x) = f (b) 


E= i69 


" Dinh nghĩa: | (x vô han, y hữu han), ta có tiệm 


Эн) 
cán ngang y= yo. 

* Cách tim TCN: Đơn giản nhất là dùng CASIO 
Bước 1: Nhập hàm sô vào máy. 
Bước 2: [СААС] — = _— ` -E 
|CALC] — [X =-10^10|—*##E—»I=| 
Bước 3: Nếu kết quà thu được là hữu hạn (tức là Уу) thì ta 
kết luận TCN: y= Yo- 


= Bước 1 : Lập phương trinh hoành độ giao = Bước 2 : Giải phương trinh (*) dé tìm các nghiệm x, x,,... 


điểm của (C) &(С,): |f G) = 209. (®) (nếu có), suy ra y,, Y... 


" Điều kiện để (С) và (C,) cón | "Điều kiện dé (C ) tiếp xúc (C,) là phương trình (*) có nghiệm kép hoặc 
điểm chung là phương trình (*) có | 2 1 * 
n nghiém khác nhau. | _ hệ sau có nghiệm : 


f(x) = g(x) 
Р(х) = g'Q) 
ax tb 
ОЗЕ сх +а cắt nhau tại hai điểm phân biệt 
а:у=ах+ В 
= Bước 1: Viét phương trình hoành độ giao 


Tìm tham số để 


điểm : — =#x+ P , dua phương trình về | EU 
m d | *Buóc2:Gidihà4A,»0 "т? 
dang g(x) = Ах +Вх+С=0 ЭН! | 
С 


‚ а |(C): y =ax° +bx°+cx+d 
Tim tham só dé с 
а:у=ах+ В 
Ta chi áp dụng cho trường hợp phương trình hoành độ giao điểm có nghiệm dep) 
| g g g E 
" Вибс 1: Viét phuong trinh hoành 40 giao E 


điệm : ax +bx +cx+d =ax+ $ , đưa : `... im 
Ма 8, = Bước 2 : Giải hệ điều kiện : 4A, >20 — "m? 
phương trình vê dạng 


| gx) #0 
x—x)| Ax + |=0. | ў 
( o) ер "EE | » Lưu ý : Dé tim nghiệm dep x = xạ, ta nhập vào máy chức 
(có vận dung kỹ năng chia Hoocner) | năng giải phương trình bậc ba với m = 100. 


cắt nhau tại ba điểm phân biệt 


8(х) 


1 DANGI 1 | DANG2 . : | DANG3 . Р 
Viét phuong trinh пер tuyên của Viét phuong trinh пер tuyén спа до thi Viét phuong trình пер tuyên của đô thi 
đô thị (C): y 2 f(x) tai diém (C): y 2 f(x) biét tiép tuyén có hé só (C): y 2 f(x) biét tiép tuyén di qua 
М(х;у) €(C) góc К. А(х,; Vụ). 

= Bước 1: Tính đạo hàm y’, từ = Bước 1: Gọi M (x,; yo) là tiếp điểm " Bước 1: Tiêp tuyên có dạng : 
đó có hệ số góc К = y'(x;). và tính đạo hàm у’. Y = у'(х,)(х—җ,) + Yo (*) vói 
* Bước 2 : Viết phuong trình tiếp | » Bước 2: Cho y(%¿)=k, tìm được yo = ƒŒq). 


tuyên của đô thị dạng tiếp điểm (x; у). = Bước 2: Thay tọa độ điểm A vào (*) 
[у -k(x-x)* yol- 


= Вибс 3: Phuong trinh tiép шуёп: dé tim được ху. 


y-k(x-X)-* у]. * Buóc 3: Thay x, vào (*) dé viét phuong 


trình tiếp tuyến. 


= Đặc biệt : Nếu пер tuyển song song đường tháng у = ax+b thì nó có hệ số góc k = a, nếu tiếp tuyển vuông góc đường 
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thăng y =ах+ђ thì nó có hé số góc k = —— (a = 0); nếu tiếp tuyên tạo với Ox góc а thì nó có hệ só góc k = ttana. 
a 


у =3Зах +2bx+c 


= Bước 1: Tính | 


у" =бах + 25 
= Вибс 2: Cho 


b A AA 
у! '! 0 Tìm nghiệm 25 шэг 21 
а 


đối xứng (tức điểm uốn): 7 (ху; o). 
+ ớ: Tâm đối xứng của đồ thị bậc ba 
cũng là trung diém của hai diêm cực trị (nêu có). 


nøan = y ra được tâm đôi xứng của 
у— : 


đồ thị là: 1 РА (là giao điểm 2 tiệm cán 
@ 


tim duoc). 


Cách 1: Tw luán Cách 2: Trắc nghiệm 


= Bước 1: Chia đa thức cho đa thức, ta việt | Thực hiện trên máy tính bỏ túi như sau: 


lại hàm số у=а+-Ё. [МОРЕ —5 [7| — вод = SE» І ТАКТ : -19| 


= Buróc 2: Үги сап bài toå 2 
шагай ——>[END: —1| —>|5ТЕР : 1|. Та dò tìm những hàng có F(X) 
= 


RA FM Tim được nguyén thi nhán làm diém càn tim. Làm tuong tu khi cho 
ước sô nguyên của Ø———”—›|x = : ñ 
START : 0| —> | END : 18| ——|STEP: 1|, ta sé bó sung thêm các 
diém nguyên còn lại. Lưu y: Hoc sinh muốn đạt được tính chính xác 
cao hơn thi có thể dò trên nhiều khoảng, mỗi khoảng có START và 
END cách nhau 19 đơn vi. (Máy tính đời mới sẽ có bộ nhớ lớn hon). 


ra các giá tri y tương ứng. Từ đây tim 
được các điểm có tọa độ nguyên thuộc đồ 
thỊ. 


Hàm số bác ba y =ax° +bx’+cx+d (а z 0) 


— y у= Зах? - 2b x c 


A B С 
Hé só Dấu hiệu đồ thị Kết luận 
: Nhánh phải 4б thi di lén a»0 
Nhánh phải đô thị di xuông a<0 
Giao điểm với Oy nằm trên điểm О d »0 
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Giao diém vói Oy nàm duói diém O d «0 
Giao diém vói Oy trüng vói diém O 4-0 
Đồ thị không có điểm cuc tri nào А, = (8') – АС =b -3ac <0 


Đồ thi có hai điểm cực trị А, = (В) - AC =b?~3ac >0 

TEE RS " B 2b 

Тат dói xüng пат bén phài Oy го 20002202) 
а 

л НЭР" N T" B 2b 

Тат dói xüng пат bén trái Oy тоос ог 
а 


Hai diém cuc tri nám cüng phía Ox 


Шта е 
А За 


Hai diém cuc tri пат khác phía Ox 


ПЕС m s 70 
A 3a 


Đôi khi, ta thấy dó thị di qua điểm (x: y,) cho trước, ta thay tọa độ này vào hàm số dé có 1 phương 


trình. Điều này đúng cho moi hàm sô. 


ах +b q = ( 


—>y' = ax? + 2bx = 2x (2ax* +b) 


Hệ số Dấu hiệu đồ thị Kết luận 
Nhánh phải đô thị đi lên а»0 
А Nhánh phải dó thị đi xuống a<0 
Giao điêm với Oy nắm trên điêm O с>0 
с Giao diém vói Оу пат duói diém О c«0 
Giao diém vói Oy trüng vói diém O с=0 
Đô thi hàm sô có ba cuc tri ab «0 
? Đồ thị hàm số có một cực trị ab > 0, (a = 0) 
і р 5 š D, ad —b | 
4 
, d -bc 
——> v= 5 
(сх +4 ) 
Hé só Dấu hiệu đồ thi Kết luận 
l ` | а 
Tiệm cận đứng năm bên phải Oy –—>0= са <0 
` с 
с уда 4 
Tiệm cận đứng năm bên trái Oy –— <0= са >0 
С 
f^ ^ M А ^ a 
Tiệm cận ngang năm phía trên Ox -»0-ас»0 
c 
a và c n 
Tiém cán ngang nàm phía duói Ox pe. О ac «0 
. DA 2 A . LI M ^ 2. A b 
Giao diém của đô thi với Ох năm bên phải 2000 | -=>0= ар «0 
К а 
a và b b 
Giao điểm của đồ thị với Ох nằm bên trái 2600 | -—«0— ab »0 
a 
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b Đồ thị di qua gốc O(0;0) b=0 
А ` ` £ b 
Giao diém cúa dó thi vói Oy nàm trén góc O 7 >0= bd >0 
b và d > 
Giao diém cüa dó thi vói Oy nám duói góc O zs 0— bd «0 
Mói nhánh dó thi di lén (tir trái sang phái) ad —bc > 0 
EM Mi nhánh dò thị di xuống (từ trái sang phải) ad — be «0 


Cho hàm у= f(x) có đô thi (C) 


Tịnh tién đồ thị (C) theo phuong 


(C):y- fG)*a Oy lén phía trén a don vi. 


Tịnh tién đồ thi (C) theo phuong 
Oy xuóng phía duói a don vi. 


(C): у= fG)-a 


Tinh tién dó thi (C) theo phuong 


С,): у= + 
(C): у= ƒ(x+4) Ox qua trái а don vi. 


Tinh tiến до thị (C) theo phươn 
(С):угја-а) |, л 
Ox qua phải а don vi. 


sang phải 
a don vi 
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(C;):y=—ƒ(®) Láy đối xứng (C) qua Ox. 


(С): у= fox Гау đối xứng (C) qua Oy. 


2. Đồ thi hàm chứa giá trị tuyệt đối 
Từ đồ thị (C): у = f (x) ta suy ra đồ thị (C,): y = |f (x). 
f(x) nếu ƒ(+)>0 
-ƒ(z) nếu f(x) «0 
Bước 1: Giữ nguyên phần đồ thị (C) nằm phía trên Ох, ta được (C). 
Bước 2: Lấy 401 xứng phần đồ thị (C) phía dưới Ox qua Ох, ta được (СЭ). 
Kết luận: Đồ thi (С): y =|f (x)| là hợp của (СЭ) với (C"). Xem ví dụ minh họa sau: 


Ta có y= г) - 


b) Từ đồ thị hàm số (C): y = f(x) ta suy ra đồ thị (C,): у = f (|x|). 
f(x) nếu x>0 
f(-x) nếu x<0' 
Bước 1: Giữ nguyên phần đồ thị (C) nằm bên phải truc Oy , ta được (C'). 
Bước 2: Гду 401 xứng phần đồ thị (С”) qua trục Оу, ta được (C). 
(Đây là tính chất đối xứng của dó thị hàm số chán) 
Kết luận: Đồ thị (C,): y= ƒ (lx) là hợp của (С) với (С"). Xem ví du minh họa sau: 


Ta có у= РОХ) = 
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(Сулу = |\х|#-3|х|?+1 


(О: y = abi 


Вб trợ vé tam thức bậc hai 
Cho phương trình ах? +bx+c =0 (%) 


= Định lí Vi-ét : B y -2P; ху +x = 5° —3SP; (x, -x,)! = S° -AP; 
Р=хх, = 


= жје (=)? 2 S? —4P . Trong trắc nghiệm, ta nên dùng công thức : 


i „ "C9 с có ó hai nghiệm. dương phân biệt - zu | Im » (*) c со ó hai nghiệm 4 am m phán biệt. BN 1 M LEE 
ов | и 


= : 
$<0,Р>0О 
Bồ trợ hình học giải tích phẳng 


=> | 
S>0,P>0 


АВ = (Б;ђ,) | = Khoảng cách từ điểm M (x,,; Yy) đến 


1 
= Néu AABC có 15 thì | 5 лаве = > ће -8,6| 


pus 0 | A:ax+by+c=0 là|d(M;A)- =н Эн. 
= AABC L tại Ас АВАС =0 e bc +b,c; =0. | Уа? +b 


= АВ = (x, =х,) + (у; — у). 


lax, + by„ + c| 


IX. LŨY THỪA - MŨ VÀ LOGARIT 


Cho các sô duong a, b và m, ne IR. Ta có: 


EG ж 
D (20772229 а VỚI ne Ñ 
| a s.— na > n"—.— 
n thừa só 


= тп = (а" y 


* Ма =a? 


" q'b'-— = а" | (m, ne N°) 


r 


Cho các số a, b» 0, а=1 và m, ne R.. Ta có: 


. log b=œ<>a”=b = lgb=logb=logib = Inö=log b 


в log , b- 2 b = 105 b" =nlog,b и log, DES Т log. b 
m m 


b q eg b = b 
= log,(bc) «log, b +109, c " log, 8 —-log,b-log,c В = 
с pe 


qe cT с 


I 1 
* log, blog, c-log,c.(P 21) |" ie p^ 8e. (8 #1) ыле с! 
а b 


BÀI TOÁN NGÂN HÀNG 
Nếu ta gởi tiên vào ngân hàng theo hinh thức tiên lãi chi được tính dựa vào tiên góc ban đâu (tức là 
1. Công | tiền lãi của kỳ hạn trước không góp vào vốn dé tính lãi cho kỳ hạn kế tiếp), đây goi là hình thức lãi 
idum don. Ta có: [r- Aa en] với A: tiên gởi ban đâu; r: lãi suất; n: ky han gói; T: tổng số tiên nhận sau 
1 а А ЭГ” А 
ky han п. Lưu У: r và n phải khớp đơn vi; T bao góm са A, muốn tính sô tiên lời ta lây Т-А. 
Nếu ta gởi tiền vào ngân hàng theo hình thức: hàng tháng tiền lãi phát sinh sé được cộng vào tiền 


ко. góc cũ để tao ra tiền gốc mới và cứ tính tiếp như thế, đây goi là hình thức lãi kép. 


kép Ta có: [rz 4a] với A: tiên gói ban đâu; r: lãi suất; n: ky hạn gói; T: tổng số tiền nhận sau ky 
hạn n. Lưu y: r và n phải khớp don vi; T bao едт са A, muốn tính số tiền lời ta lấy T — A. 
3. Môi tháng gởi Nếu đầu mỗi tháng khách hàng luôn gởi vào ngân hàng số tiền A đồng với lãi kép r% /tháng 
đúng sô tiên giông 
nhau theo hình thì số tiền họ nhận được cả vốn lẫn lãi sau ø tháng là: 
thức lãi kép 
| Nếu khách hàng gói vào ngân hàng sô tiên A đồng với lãi suát r%/tháng. Vào ngày ngân 
4. Gởi tiền vào ngân _ | hàng tính lãi mỗi tháng thì rút ra X đồng. 56 tiền thu được sau n tháng là: 
hàng rồi rút ra hàng 
tháng số tiền cố định 


Nêu khách hàng уау ngân hàng sô tiên A đông với lãi suát r%/tháng. Sau đúng một tháng 
ке từ ngày vay bắt đầu hoàn nợ, hai lần hoàn nợ cách nhau đúng một tháng, mỗi lần hoàn 
5. Vay vốn và trả góp | nợ đúng số tiền X đồng. Số tiền khách hàng còn nợ sau ø tháng là: 
(tương tự bài toán 4) 


HÀM LŨY THỪA HÀM SÓ MŨ HÀM SÓ LOGARIT 


— xử у=а* T a>0 2 " y -log,x Lr а»0 
= Dạng: | *  vóiulàda |" Dane: ( «| pus bên: TE m 


22-14 20 аж 
x Tàp xác định: D = К. Я Đặc biệt: а=е— у = 1х; 
ЖНА | | а =10— у = 102 х = lg x. 


* Рао hàm: `... 2 Se 
Š = Điêu kiện xác định: и > 0. 
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" Тар xác dinh: жо ша 


Nu aee не 


«єў DK 


— =0. 


А Đặc biệt: 
Nêu 


(бу == 
e = 2,71828... 


Nếu o d Zu >0. 
* Dao hàm: 


E у= ах 


nghich bién trén | 


у= а" —> y' =a" Ina|u'] 
(ey —e* 


(e*y = e" |и! ulna 


Sự bién thiên: y =q". 
Néu thi hàm dóng bién 


trên R. Nếu thì hàm 


у= и — у = аи" 


DÓ THỊ НАМ SỐ МО 


Ta thấy: а! }>0<a<1; Б 12 0«b«1. 

Ta tháy: c Î>c >l; d” Î>d>l. 

So sánh а với b: Đứng trên cao, bắn mũi tên từ trái 
sang phái, tráng а" trước nên а > b. 

So sánh c với d: Đứng trên cao, băn mũi tên từ trái 
sang phải, tráng с“ trước nên c > d. 

Vậy O«b«a«1«d «c. 


Phuong trinh mü 


. Dang co bán: а = a*? <> f(x) = g(x) 


2. Danglogarithóa: — |. 


af) pest = Ho b 


: (a,b > 0, a z 1) 
af =Р 7 = f(x) = g (x).log, b 
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R. 


* Dao hàm: 


y=log,x——>y = 
xlna 


vói y=log,„——>y = 
(In х) = 
Đặc biệt: 
(Inu) = 
и 


= Sự bién thiên: y —log, х. Nếu 
hàm đồng bién trên (0; +). Nếu 


: hàm nghich bién trén 


(0; +оо). 


DÓ THỊ НАМ SỐ LOGARIT 


log, 


Ta tháy: log, сү! log, x 4 0« b «1. 
Ta tháy: log, sex log, x IET 

So sánh a với b: Đứng trên cao, bắn mũi tên từ phái 
sang trái, tráng log, x trước: b» a. 

So sánh с với d: Đứng trên cao, bán mũi tên từ phái 
sang trái, tráng log, x trước: d > c. 

Vày 0О<а<Ь<1<с<а4. 


Phuong trinh Logarit 


. Dang co bán: 
EO UL 5 21210222 


. Dang mũ hóa: log, f(x) =b <> f(x) =a" 


(không cần điều kiện) 
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3. Dạng đặt à án phu: 
B Dit:-a/?»0 


и Dua phương trình đã cho vé bác n theo 7 —> 3. Dang đặt ân phu: 
giải tim т. B Dit /=log, f (x) 
B Với t có được, thay vào г=а7 dé tim x. и Dua pt đã cho về bác n theo 7 —> giải tìm t . 
a) Phuong trinh та +па + р=0 Ш Có t , thay vào t —log, f(x) dé tìm x. 
saper cr >0. a) Phương trinh mlog, f(x) +nlog, f(x) + p= 0 
“РТ: m° +nt+p=0. • Đặt г -log, f (x) 
b) Phương trinh ma” x nb* + рс" =0 “РТ: mt^ +nt + p-0 
* Nhàn dang: ma”?  n(ab)' ? + pov -0 b) Phuong trinh тог, f (x) - n.log,,,, a p=0 
e Chia hai vé PT cho 92797 +0, ta được • РК: /О0»0, f CO +1 
2/(х) Jf G) 
”($) + ТӨ +p=0: (Xem a)) e Ðăt t= log, f) 2 : = 237 2 
Сћа y: Ta có thé chia PT cho bát ky hàm mü nào 3 
trong Ба hàm шиг кё диа khóng • PT: пи + 5 Tp-0e mt? + pt+n=0 
thay dói. log, f (x) 
c) Phuong trinh m.(a + МБ)" + па – (у = p c) Phuong trinh đơn giản chứa ЊЕ A 


• à m — = 2_ = 
Nhận dạng: (a+^|b)(a Jb) a“—b=] • Đặt t ов, f(x) © ƒ@œ)=a! 
• Đặt t2 (а + Jb) 9, 1>0 = = (а – 4p)! 09 • Thay tró lai phuong trinh, ta có mót phuong 
f trình mới don giản hon (chứa ít logarit hon). 
n 2 
«PI: Qu số. — р+п=0 


Bát Phuong trinh mü Bát Phuong trinh Logarit 
" Dang cơ bản: 


а>1 
ХО) > 48600 > а>1 
= Dang cơ bản: m...... * log, f (x) > log, g(x) & f (x) 2 g(x) 20 


0<а<1 
Јо) g(x) О<а<1 
хэсгээ: * log, f GO 2 log, 20) <> 0< f Q) < ga) 


X. NGUYÊN НАМ - TÍCH PHÁN 


[ ƒ(x)đx= FG) +C © F'(x) = f(x) 


. | кгодах-К| ТОдах Ë fI Год + ОО = | f Godx- [ g Codx Ё [ #'Одах = f) +С 


«| 2ах-2х-С 15 li о 


3 


4 
"uc Ж НД d: шонг Hd 


PeT 


4- “аху! 
=7 [i =22 


| THẾ 205 


" | ü-23)dx = +С = а 
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»[- а= |С | xum 


=! 


1 


ах =_Inlax+b|+C | к= Inl~33|+C 
a | E 


1-3х 
-1 


мк у [ 1 = 1 


= 3 
— 
3 х 


7) [ sin хах = —cos x + C 


Шэнэ, | sin(ax + b)dx = ET psc 
a 


8) [ cos xdx = sin x+ C 


БЕ: LỆ == S шал 2: Su: B 2 С 


е Р ЗЕЛЕ 251п x+ C | 


1 
x | cos? 
1 


МЕ | 
cos" (ax+b) 


-dx= | (1 + tan? x)dx= tan x+ С 


! tan (ах+Ь)+С 


| 
| [I+tan (ax+b) |ax= — tan(4x+b)+€ 


10) f — "s | (1+ сог х)йх=-сох+С | 


1 
1 sin? (ax b) 


MR 


dx = 


1 
cot( (ax + b)+ 
a 


P 1 
| [1+cot (ax+b)|dr=-=cot( (ax+b)+ 


D 
sin? x+ cos? x 
sin“ xcos* x 


: C Е 
а ах+Ь |Е 


1 
2 2 
COS X Sin x 


| Эр ws C= 
(2x-3” | 22x-3 ^. 


1 
z E 


1 Đường 
Ac: ш, 


1-2cos? x 


5 -2)д=ипх-2х+С 
COS“ x 


1 
ёс-| = 


| 
| — y dr= у!ап3х+С 
| 


ien = 4 ап (2–2х)+С 
ese -2 


а--2:5-7 


xsin a wo 


2 
x 
dx = — – со: x+ C 
sin? x 2 


sin? x 


sin? 8x 


^4 
Я == _со8х+С 
+] (1+ cot? 3x)d 20126 


Bassum 
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"1.1.1. 


b) Tính chấp 
(| 8) 20 Ere je 70) 


a) Dinh nghia: | (л) вх =F (x) 23 Е(5)-Е(а) với F (x) là một nguyên hàm của f (x) trên [a;b]. 
2 а 


НД ја EE [уп mm ® [ШЕТ 122 [rs 22 sys = 


TO 1 -Г у(х )4+[ f (x) шин ІЕС m Er AE 


f(x )>0, vxe[a; b] thi [° тб). 221 


a) Phuong pháp tích phân từng phân: 


Quy tắc chung: epe Ta xét các dang phó bién sau: 


| Minh hoa: 
| " [= Н (2х- 1)sin хах . 
: т NT 
Đặt = : 


dv = sin хах ф = T sinxdx = —cosx' 
chon С=0 


Ta có: I= ['udv-w[ - [уйи 
a g 36 


- -(2x-1)cos x 2+ [?2cos xdx = 
0 


| 
: | и (= (1- x)e"dx. 
у= | О(х)ах nén két | x du = —dx 


| -1- 
quà có dang К(х)-С , ta chủ | Đặt з | educ l | 
| = 2 


сһоп С=0 
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dóng chon 1 giá tri C 
tính toán sau này. | 
ЗА SR Su ЕРВИН nan cố. an... | 


| Minh hoa: 
|» 1= x n хах. 
| 1 


b) Phuong pháp tích phán dói bién: 


+ PORNOBOB Xét tích phán dang 1=[ (а : 

РР EA qms Syl A can = = = 
Б = 25:10 оо) 
Khi dó tích phán сап tính là: гуа. Ta xét các dang phó bién sau: 
| b | 
| 1) Dang 1-1 fane ах]. 


| PP. n 2 ! 
| ——9t-ax. +f (hoặc t-x") | 
| IU је Баїт=х*+1= dt =3х ахј=>|х ах =;4 


је Đổi cận: x=0=>£=l,x=l=r=2. 


(2) Dạng 1 = | f (du) ша. Ши 
| —P у= и >t" =u. |. Đặt 1 = х 412 P) 2x? 412 3га = 2| xảx| 


3 T 
= = 5i dt . Đôi cận: 


х=0==1,х=47 =1=2. 
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| ° Đặt/= -lsp =i- udd : 
| x 


le Đặt r= Манеа! = — di 2di - dr. 


Js 


L5) Dạng r= [7 =) је“ ax]. 


| = е +8 hayt-e'. 


9 Dang 1- Ї f (тх) 2 


| (201100 Mou P Du schadet x 
| | * 


E Dang 1 = [ f (sin x)|cos хах] 


| _ Јо 1-2яах 
| »rt-gsinx-f hay f -sinx. 


Đặt t =1+ 2sin => dt =2созхах = đt = cos xd. 


n Dang 1 = ЈИ J (cos х). [sin хах |. | lạ =f (cos2x—cos x+1)sin хах 


| [cuum tee UT hay t = cos х | т А | 
| | — = |? (2cos x—cos х sin хах. 


E Đặt t = cos x => dt = —sin хах => —dt = sin хах. 
° Khiđó: 1- | (27 -:)can = | (2 -r)ar- 
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| , 1 
: 9) Dang 1 = [ f (tan x) — 
| а cos 


| —P »t-gtanx4 8 hay f —tanx. 


| 10) Dang 7 [уа š 
| a Sin” x 


| — >! = асогх + 8 hay £=cotx. 


шэг [ul cos? x 


cos2x 


dt = sin 2 x.dx 
dt = —sin 2x.dx 


t—sin? x 
t = cos? x > 


f = сов 2х 


2 Р b 
+ DU” 0 Xét tích phân dạng 1 =| f (x 


| 1) Dang 1-|, fola? – хах. 


Е СЕЮТ = | : 
| 2. хэмжээг ТРЕТ . Di cán: 


L2) Dạng T= [7 га: + x? јах 
| hay | ПЕЕ 32 


| —” »x-atant. 


‚чы 
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dt = -2sin 2x.dx | 


cotx  sin?x 


E c 
| =f (sin x+3)sin 2xdx 
` |e Đặt t=sin° x> dt -2sinx(sinx)'dx = sin 2xdx. 


| 1 
| • Ta có: I=|?(:+3) đt = 


)dx trong đó f(x) phức tạp và không thé tính nguyên hàm 


х=0==0, 


J4— x? = 4A—Asin? t = JAcos? t = 2cost 
20 


do аж 
2 


x2221-5. Ta có: 


| « Đặt x-3tanr > dy=3(1+ tan” r)dr. 


| Ёс х л 
| ® Đôi cận: x =0— t = 0, шаа 


| e Khi đó: x^--9-9tan? +9 -9(tan? t +1). 
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E Dang 1 = ЈЕ f(x? —a? јах 


| а а 
| т, а hay х=— 
| sın t cost 


| д 7 
| e Đôi cận: цагаан шш. 


| ЈЕ 
| й PEG 2sinf = 
| e Khi đó: I= | соз . di - 2| tan’ tdt 


cos? t 


COSf 


cu. ca. | e Đặt х= 2с082/ > dx = -Asin2t.dt = —8sint.cost.dt 


| Л 
| ө Dói cán: х= шаадаг x=2>t=0 


[2- a. [2- 200821 _ m cos2t  sinf | 
Та сб: . | 
2+x \2+2cos2t \l+cos2t cost | 


| o 1=8 4 SII inr созгй =8[* sin’ tdt = 
| ? cost 


= Hinh phẳng giới han bởi các đường y = f(x), tryc |" Hinh pháng giới han bởi các đường у= f (x), 
Ох, х=а, х=ђ thì có diện tích: y-g(x), х=а, x=b thi có diện tích: 


ћу 


y= f(x) у= f(x) 
* Khi xoay hinh pháng а. х=ђ quan „ы = Khi xoay hình pháng 4 у= g(x) quanh Ох, được 


duoc khói tru trón có „ tích 3ÿ =úi, xb 
b А ! b 
у = af f^ (х)ах khói tru tròn có thé tích V = л| 1750) g Q)|dx : 
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= Xét hình khối được giới hạn bởi hai mát phẳng х=а, x - b. Khi cát khối này ta được thiết diện có diện tích 
à z b 
S(x) (là hàm liên tuc trên [a;b]). Thé tích khói này trên [a;b] là: IV = | S(x)dx|. 


Xét hàm quảng đường S(t), hàm vận tóc v(t dx và hàm gia tóc a(t). Ba hàm này sẽ bién thiên theo t. 


= Phàn thuc: a. 
Nếu a=0 thi z - bi được goi là “Điểm M (a;b) biểu diễn 
sô (ийн áo. cho z trén hé truc Oxy. 
о : = Мб-дип: 
Nêu b=0 thi z =а là sô thực. 
"Khi a=b=0 thì z=0 vừa là số 
thuần ảo vừa là số thực. 


Боор aso Cán bác hai Phuong trinh bác hai 
рћис báng nhau 2 à 


Cho z=a+bi và с =а'+Ь{ = Căn bác hai của a > 0 là Ја. = Phuong trình z? =а>0 có hai 
NE liên hợp của с là | “Căn bậc hai của а<0 là tiý~a. | nghiem phức z= 202 
- Š = Cán bác hai cüa só phúc = Phuong trinh 2 =a<0 có hai 
z-a- bi là hai số phức dang nghiệm phức z= ы/а. 
x-y =a = Phương trinh az? +bz+c =0 (a = 0) 
2xy=b ` với A < 0 sẽ có hai nghiệm phức là: 
-bti4|-^ 


2a 


M (a;b) 


|| = ОМ = а" «b. 


w-x-yi VỚI | 
42 = 


Cho hai só phúc 2, 2), có: 


vói z, #0. 
"E 


Công thức bó tro 5 “| = |а|. . 


27 2| = MN với M, N theo thứ tự là hai điểm biểu diễn cho 4, z,. 


= ax+by+c=0—“—› Tập hợp điểm М một là đường tháng. 


2 2 

= + —b =R 2 

—F- yàp hợp điểm M là đường tròn có tâm I (a;b), bán kính R= Ја: +b с. 
x + y! -2ax-2by *c-0 


2 2 D 

-а) +(y-b) <R : 

‚| е, — Tập hợp điểm M là hình tròn tâm I (a;b), bán kính К = а: «b^ -c. 
x y -2ах-2Бутс-0 
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—“—› Tập hợp điểm M là đường parabol. 


ax +bx+c 


= B “+by+C 


E 23 KL 
a^ 


» Tập hop điểm M là đường elip. 


«Dic biệt: Nhận biết ngay không cần bién dôi. 
z~(a+bi)Ì=m>0 —E—. Tập hợp điểm M là đường tròn có tâm Z (a;b), bán kính К=т. 


(а +bj)|=|z—(a,+b„i)|© MA=MB —“—› Tập hợp điểm M là đường trung trực đoạn tháng AB. 

A(a;:b ) B(a; ib) 
" |г - (a, +bj)|+|z—(a; * bi) = 2a <> МЕ +МЕ, 22a — > Tập hợp điểm M là đường elip với hai tiêu điểm А, Р. 
e Ha ih). Ба th) б 


ЋЕ, «2а 


XII. KHÓI DA DIỆN VÀ THÉ TÍCH CỦA СНОХС 


Pitago 


Г« AB! LAC? = ВС? 
зас- СН.ВС 


1 
"ABC 


AC А. ; AB ; ; А СОО, АВ аи 
*sinB-—— (доућиуеп) = cos B = — (kêhuyên "tan B = ac (доуке) * cot B = — (К6/401) 
BC BC AB AC 


| Giả sử tam giác ABC đều có canh a; trọng tâm С; các đường cao (trùng 
| với trung tuyến) gồm АН, BK. 


| Đường cao: AH = ВК = цаг x43 _ S 


2 2 ама а, 1 


Е ue 120. 
| 3 ог 3 


_ (canh)! х 3 _ 


| * Diện tích: Sun 


| Giả sử tam giác ABC có а = BC, b= AC, c = АВ; các đường cao 
h,, h,, h, lần lượt ứng với canh a, b, c. Ky hiệu R, r lần lượt là bán kính 
| đường tròn ngoai tiếp và nội tiếp A. 


| * Định lí ит: = == 
| sinA sinB sinC 

| * Dinh lí Có-sin: а? 2b? +с? -2bc.cos A; 

| b =a +c – 2ас.соѕ B; с” = a° +? —2ab.cos С. 


Cóng Тис Hé —Róng 


| Cho hình vuông ABCD có canh a; hai điểm M, № lần lượt là trung điểm 
| của CD, AD; І là tâm hinh vuông. 


2 220 
ТА = IB 2 IC = Ip = SN“ nên I là tâm đường tròn ngoai Пер hinh vuông. 


| 2 
| = Diện tích: S pep = (canh)? = a? ; chu vi: p = 4a. 


| * Vì AABN = AADM , ta chứng minh được: AM L BN. 

| Cho hinh chữ nhật ABCD tâm I có AB =a, AD =b. 

| * Duóng сћео: АС = ВР = Ja? +2. 

| ТА = IB = IC = ID = EET nén 1 là tâm đường tròn di qua bốn điểm 


| A B.C, D. 
|" Diện tích: Sasco = ab; chu vi: p= 2(a +b). 
Cho hinh thoi ABCD có tâm 7, cạnh bằng а. 


| * Diện tích: Sason = P ACBD 3ï = 25м Sao у um 


| Đặc biệt: Nếu hinh thoi có góc B = D = 60° (4 = С =120' ) thì ta chia hình 
| thoi ra làm hai tam giác déu: AABC = AACD; AC =а và 
| E _ a3 


a S авср = 29 давс = 2^ 


B Тай са canh bên băng nhau. 
| * Đáy là tam giác déu cạnh a. 
|= SH 1 (АВС) với H là trong tâm (cũng 
| là truc tam) A ABC. 
а? [3 
4 Thé tích ` V Ён h. 
SH =h 8 


Góc giữa cạnh bên và mặt | **Góc giữa mặt bên và mặt đáy: 
đáy: (84,(48С))-54Н | ((548), (ABC)) -5МН 


s (sc. (4BC))- SCH. = ((SBC), (ABO)  - SNA . 
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* Đây cũng là hinh chóp tam | * Таг cả cạnh bên băng nhau. 
giác đều, đặc biệt là canh bên | Dáy là hinh vuóng canh a. 
báng canh dáy. Thé tích: | = SO | (ABCD) với О là tâm hinh vuông 
| ABCD. 


5, = а? Thé tích У = 2: 
SO = ћ 3 


Góc giữa canh bên và mặt | Góc giữa mặt bên và mặt đáy: 
đáy: (sa. (ABCD)) = $40 | (548), (ABCD)) = SMO 


=[SB.(ABCD)) -SBO. | - ((580), (ABCD)) - $NO. 


...DPáylàtamgiác — | PBáylàtigiácdácbict — — 


гоо. 8 
8 | 
| X c D 
в | 
| В В С 
B | 
. 


тена үү. : SAS, s, _ Thể ch үү. 35A-5,sep 
D 


h = SA ћ = 8А 
| Ё = Snc | k = SAncp 
| * Góc giữa cạnh bên và mặt дау: * Góc giữa cạnh bên và mặt đáy: 
(SB.CABC)) = SBA (SE.ABCD)) = SBA 
(SC.(4BC)) = SCA (5С,(авсру)-8СА. 
..Báylàtamgiác |  Đáy hà tú giác đặcbiệt ____ 
5 


Бя 


В C 
* Đường сао й = SH cũng là * Đường cao h= SH cũng là đường cao 
đường cao của ASAB. của ASAB. 
= Góc giữa cạnh bên và mặt đáy: * Góc giữa cạnh bên và mặt đáy: 
(s4.4ø©)) -SAH (S4.(ABCD)) = 5АН 


(5С.(АВС)) = SCH (sc. (АВСр))= SCH | 
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C- TÍ SÓ THÉ TÍCH KHÓI CHÓP 
Đặc biệt: M = A Đặc biệt М=А, N= B 


5 5 


Cho hinh chóp có dáy là 
tam giác ABC. Các diém 
M, N, P nàm trén canh 
SA, SB, SC. Ta có: 


Hinh chóp có dáy là | Hinh chóp có dáy là da 
hinh binh hành vói | giác bát ky. Cháng han: 
SM _ SN _ (MNPQR) | (ABCDE) 
A 5B ú nN EN 
ширэг _— SA SB 
бор | _ 6Р SQ SR 
Khi đó: SC SD SE 
Khi dó: 


Dáy là tam giác 
" Hai đáy là hai hinh gióng nhau 
và nằm trong hai mát phăng 
song song. 
" Các canh bên song song và 
bằng nhau. Các mặt bên là các 
hình bình hành. 


* Thé tích: [V — 8j]. | S МР A 
гт сул 0728 ЗАН ЕАН 20 
Dáy là tam giác Dáy là tir giác 
" Các cạnh bên cùng vuông góc 


| А 2 с 
với hai mặt đáy nén mỗi canh | ч É | 
bên cũng là đường cao của lăng | 4 
tru. | Р 
œ Lăng tru tam giác đều: Là | 
lăng tru đứng và có hai đáy là | A' "a с 
hai tam giác đều bằng nhau. | 

Н А B' 


ú 


| К | 
| н ТА tích: suối = Thé tích: với 


h= АА' = ВВ =CC". h= ДА = ВВ =CC' = DD'. 
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3.1 Hinh hộp chữ nhật: 3.2. Hình lập phương: 
D, D € 


| | " ^ 2 2 lệ 08 ` ` At B' ñ 
000—6  |"Làlãngtụđứngcóđáylàhinh — | „Та hinh hộp chữ nhật có tất cá các canh 
"Га lăng trụ có tât cả các mặt là | chữ nhật. bằng nhau 
hình bình hành. | vói a,b, c là ba kích | 
: | иж У-а | với a là cạnh của hình lập 
" Thé tích: |У = A.S]. | thước của hình hộp chữ nhật. 5 | 
é tíc | thước của hình hộp chữ nhá PEE 


Lăng tru có đáy tam giác Lăng trụ đáy là hình bình hành, hình chữ nhật, hình 
thoi, hình vuông 
(Lăng trụ này chính là hình hộp thường hoặc hình hộp 
chữ nhật, hình lập phương) 
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*  d(B.(SAC))- BM ; d(C.(SAB))- CN. SA.AE 


d(A.(SBD))= AF = 
* d(SA,BC)=AK. 


( a a 
d(AD,SB)= AH; d(AB,SD)= AK. 
d(AD,SC)=d(AD,(SBC))=d(A,(SBC))= AH. 
d(AB,SC) = d(AB.(SCD)) = 4(A.(SCD)) = AK. 


SO.OK 
SO ОКО = d (O.(SAB)) = а (0,(58С)) - a (O.(SAD)). 


= d (O.(SAB)) = а (0.(SAC)). d (A.(SCD)) = 2a (0.(SCD)) - 20H = а (A.(SBC)) 


d(O.(SBC))- OH = 


d (A.(SBC)) =34(O.(SBC)) -3OH = d(B.(SAD)) - a(B.(SCD)) =... 
- d(B.(SAC)) = a(C.(SAB)). d(AB,SC) = a(AB,(SCD)) = a(A.(SCD)) - 20H 
d (54, ВС) = IK = d (SB, AC) = d (SC, AB). = 4 (AB,SD) = d (AD, SB) = d(AD,SC)=... 


MAT NÓN Các уби tó mát nón: Một số công thức: 
= Đường cao: | = 50|. (SO cũng | “Chu vi đáy: [р = 2zr| 
duoc gọi là trục của hinh nón). Vn M 5 
Ka Ç = Dién tích : = ! 
= Bán kính đáy: шеп day 
к= око * Thé tích: V = 185, = ллу} 


* Đường sinh: [| SA = SB = SM |, 2 2 


=== (liên twóng đến thé tích khói chóp). 
= Góc ở dinh: [ASB] 
Сосо dur [458 = Diện tích xung quanh: [Sa = 211 
= Thiêt diện qua trục: ASAB cân 


Hình thành: Quay A vuông tai 5. = Diện tích toàn phân: 


SOM quanh trục SO,taduoc | "Góc giữa đường sinh và mặt S os їл 


mặt nón như hình bên với: đáy: SAO = 580 = 5МО | 
ћ=50 
r=OM ` 
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Các уби tó mát tru: | Một 80 công thức: 


" Đường cao: [л = ОО =00'|. 
= = Chu vi dáy: [p 22ar| 
" Đường sinh: |/ = AD = ВС |. Ta 


ор * Diện tích đáy: |5, = zr | 


= Bán kính dáy: = Thé tích khói trụ: [V —/.$, = zr |. 
= OA - OB - O'C - OPD|. 
= = = Diện tích xung quanh: Sr 


= Truc (A) là đường thắng di qua | 
hai điểm О, О". = Dién tích toàn phán: 


«- Hinh thành: Quay hinh chữ 
nhật ABCD quanh đường trung 
binh ОО! , ta có mặt tru nhu nhát ABCD. 
hinh bén. 


= Thiết diện qua trục: Là hinh chữ S, = S, +25, = 2nr.h + 2nr |. 


tp 


A PU Mặt câu ngoai tiếp đa diện 
Mot s0 cong thire: Mặt cầu nội tiếp da diện 
"Тат 7, bán kính 

R=IA=IB=IM. 
" Đường kính AB =26. 
= Thiết diện qua tâm mặt cầu: Là 

đường tròn tâm 7, bán kính А. 


« Diện tích mặt cầu: [5 475). | Mặt cầu ngoại tiếp | Mặt cầu nội tiếp 
đa diện là mặt câu аа diện là mặt câu 


AB 3 . А э 2 | А А уе ЈА 2 
tâm 7, bán kính R = quanh | «Thé tích khối cầu: V = 4лК а! qua tàt cà dinh | tiệp xúc với tât cả 
2 3 спа da dién 40. | các mát спа da 
truc AB , ta có mát cáu nhu hinh | dién dó. 
vé. x 


4" Hinh thành: Quay đường tròn 


CÁCH TÌM BÁN KÍNH МАТ CÂU NGOẠI TIẾP HINH CHÓP THƯỜNG САР | 


1. Hinh chóp có các đỉnh nhìn một canh dưới một 2. Hình chóp đều. 


| = Xét hinh chóp có * Xét hinh chóp tam giác | = Xét hinh chóp tứ giác ёи có 
* Xét hinh chóp có | SAL(ABCD) và đêu có canh bên băng b | cạnh bên băng b và chiêu 
SA 1 (ABC) và | ABCD là hình chữ nhật | và đường cao SH =й. | cao SO-h. | | 
— | hoặc hình vuông. = Bán kính mặt câu ngoại | = Bán kính mặt câu ngoại Пер 
ABC =90. | "uu E tiép hinh chóp trén là | 
"Та có SAC = SBC = 90' | Пра a 
nên mặt câu ngoại tp | = 5рС = 


hinh chóp trên là 
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hinh chóp có tâm 1 là | Suy ra mặt câu ngoai tiếp 
trung điểm SC,bán | hình chóp có tâm 7 là 

| trung điểm SC , bán kính 
kính | 


3. Hình chóp có cạnh bên vuông góc với mặt phẳng 
đáy. 
* Khi đó mặt câu ngoại tiếp 
hình chóp có bán kính 


4. Hinh chóp có mặt bên vuông góc với mặt đáy. 


= Nếu đáy là tam giác đều 


222) 
Ле 


canh а thì r, = 


= Néu dáy là hinh vuóng 


« Xét hinh chóp có SA 1 222 o ЖКны i `. 
(GE t A. dba ato m = Xét hinh chóp có mặt bên (SAB) 1 (đáy), bán kính ngoại пер 


kính đường tròn ngoại tiếp = Nếu đáy là hinh chữ nhật đáy là їг, bán kính ngoại tiếp АВАВ là 7,, 
của đáy là r. canh a, b thì d — AB — (SAB) n (dáy). (doan giao tuyén) 
"NT = Khi đó bán kính mặt cầu ngoai tiếp hinh chóp là 
r, = >>. 
2 


canh а thì r, = 


XIII. HiNH HỌC GIẢI TÍCH TRONG KHÔNG GIAN 
. Hé truc toa dó Oxyz: 
Hé truc góm ba truc Ox, Oy, Oz đôi một vuông góc nhau. 
Truc Ox: trục hoành, có vecto don vi 1=(1:0:0). 
Truc Оу : truc tung, со место đơn vi 7 = (0;1;0). 
Truc Oz: truc cao, có vecto don vi k- (050; 1). 
Điêm O(0;0;0) là góc tọa độ. 


. Toa 40 vecto: Место и = х + yj +zk < u= (x;y;z)|. 


Cho а = (а) b- (Ь,;Ь,;Ь,). Ta сб: 


ab, +a,b, + d. b. 


2 | Ja? +а2 +a? b: +2 +b? 


albe ab=0< ab, ab, * ab, =0 cos(a, b) = 


“эр 


Toa 40 trung diém M спа doan tháng АВ: Toa dó trong tàm G cüa tam giác ABC: 
м (3 + Хв. Ул + Ув. ata) ЈЕ +X T Xc Ya T Yg t yc. 24 +в 3 


Р TRUE n MA A die 


А А 5 Chiéu vào Ox 2 А 2 5 Chiéu vào Oxy 2 С 
— ————— 
Điêm Mx, CAD) (Giữ nguyên x) M, (x„;0; 0) Diém Mx, c) (Giữ nguyên x, y) M, (Zw;2w ;0) 


А Я 2 Chiéu vào Oy 2 2 А 2 E Chiếu vào Oyz 7 n 
Diém M(x,;yy;z,) Eram oy M,(0;y,,;0) Diém M(x,;y,;zy) (бируен) M,(0;y;;Zu) 


од А А Стіёи vào Oz T од 5 ` Chiếu vào Oxz NOS 
Diém MX ieu) (Gi nguyên z) М,(0:0,2,,) Diém Mix y 2 ОАЕ) 11:01) 


3 ` Đối xứng qua Ox ТАК Ac " 3 Đối xứng qua Oxy 5 5222 
М(х,5Ум 227) (Giữ nguyên x; đổi dấu y,z) М, (ху; Ум» Zy) M(x,iyyu zy) (Giữ nguyên x, у; đổi dấu 2) М, x 2м) 


7 : Đối xứng qua Oy И TE ? : Đối xứng qua Oxz Тог 2 
М(х,,5Ум ми) (Giữ nguyên у; đổi dấu х,2) "МА Хм›Ум› 2271 М(х,5Ум 219) (Giữ nguyên x, z; đổi dấu y) „УМ, (ху; У) 


М Š Ё Đối xứng qua Oz M T 5 M А т. Đối xứng qua Oyz M 2 A 
+ 2: 2 =— VZ = 
(Xự;:Z) (Giữ nguyên z; đổi dấu x, y) 2 XM Yy7y Xy 217) (Giữ nguyên y,z; đổi dấu х) 1 Хм›Ум 2011 


* Diéu kién cüng phuong cüa hai vecto a & b là | = Điều kiện đồng phẳng của ba vecto a, b và c là 


3 =0 với 0=(0;0;0). | [a, b].c - 0. 


... | Ir; 
* Diện tích hình binh hành ABCD: S, c = | AB, AD | | " Din tích tam giác ABC: S, = > | АВ, АС | 


EL cs 


! козү сс TE 1 = 
« Thể tích khối hộp: У, „сорсо = ГАВ, АТАА, | * Thé tích tứ diện: Уус - [ АВАС |р). 


БШШ (5): (х—а) +(v—b)”+(c—c)”=R? | ий (5): Y +z’ -2ax-2by -2ez +4 =0 
tám I(a;b;c) | tám I(a;b;c) 


ЕЭ 


ма cáu (S) có 
— 


Mặt cáu (S) có | 
— 


| R = qa? +b c? -d 
че Phuong trinh x^ + y! +z’ —2ax —2by —2cz +а =0 là phương trinh mặt cầu <> a? +b? c? -d »0]. 


diém M. = Bước 1: Tim tâm / là trung điểm AB. Bán kính 
= Bước 1: Tính bán kính R = ЈМ. AB 
Rd R=— JACI. 


* Buóc 2: Viét phuong trinh mát càu dang 1. Н : 
" Bước 2: Viêt phương trình mặt câu dạng 1. 


: qua M (xy; yo; 20) 
" Mặt phăng (P) Кон eM phương trình 
VTPT n-(a;b;c) 


(P):|a(x— xy) t b(y - у) t c(z -z9) = 0] (9) 


| | = Nguoc lại, một mát phẳng bát ky đều có phương trinh dang 
зэ. Lưu у: "08 pháp tuyên АЛНА của mặt pháng là ax+by+cz+ d =0, mặt phẳng này có VTPT п = (a;b;c) 
vecto khác Ú năm trên đường thăng vuông góc với mặt SU g2 d2 1 2 SO: 


(Oyz) (Oxy) 


Mp(Oyz):: x=0— уһ = (1;0;0), mp(Oxz): у = 0— уп oc (ox = (010), тр(Оху) :2 = Q—ZU улп =(0:0:1) 


* Mặt phăng (P) qua M, có VTPT là n = Mặt phăng (P) qua М, có VTPT me = m nén phuong trinh 
phuong trinh duoc viết theo (*). duoc viét theo (*). 


B 
= Bước 1: Tim trung điểm / của đoạn АВ và tính AB. 
qua 1 qua A 
пете S0) " Bước 2: Phương trình mp( P = == ==. 
VTPT п= АВ 5 И VTPT 3 =| AB, AC | 


" Bước 1: Tính tọa độ AB, AC và suy Ta | АВ, AC] И 


" Bước 2: Phuong trinh 22 


= Phương trình mặt 
phăng được viêt 
theo đoạn chăn 


qua M 


" Buóc2: Ph trình mp(P = [Pe === 
ước 2: Phương trình mp(P) VTPT n=[ AM,u, 


Khoảng cách từ điểm đến mặt phẳng Khoảng cách giữa hai mặt phẳng song song 


M (Xy; yo; Zo) 
= Cho › 
mp(P):ax+by+cz+d = 0 


(P): ax+by+cz+d, = 0 
(О):ах+ђу +ст+а, =0 | 


(ах, + by, + са + d] T а –а, 
" Khi đó: |d((P),(Q)) = === 
Va +b +e’ ( a@ +b +e 


Góc giữa hai mát phẳng Vi trí tuong ай i gira hai măt phăng 
| —  — Cho hai mặt phẳng (P), (0) сб | phuong trình: — 
= Cho hai mặt phăng (Р), (Q) có phuong trinh: (P):ax+by+cz+d, =0 
(P):ax+by+cz+d =0 
(О): ах+ђу+с та, =0 | 
= Góc giữa (P) & 0) 4 được tính: " (P)|J (Q) Ç г. 


= Cho hai mát 22 


* Khi đó: |d(M (Р)) = với d, z d,. 


. Ta có: 
(Q):a,x+b,y+c,z+d,=0 


Аа 
а 


cos (CP), (Q- 2 аа, +6, +сс| c a, pb. + сс, · (Р)=(0)< a 


217 Jj. Jai +b +с? „јаз +b; +c; da 


" (P)&(Q) cắt nhau<>a,:b,:c¡ £a, :Ь,:с,. 
ý 0° < ((Р),(0)) <90'. · (P) L(Q) @ aa, +ЬЬ, +c, =0. 


ПИ [4 1.) = R| (Р) và (5) có một | * [йр [2 (7.(Р)) < R| > CP) cát (S) theo giao 
điểm chung. Khi đó ta nói (Р) tiếp xúc (5) hoặc (P) tuyên là một đường tròn. 
là tiếp diện của (5). 


(P) N Đường tròn giao tuyến có tâm Н (là trung điểm AB), bán kính 
Ta có: IM 1 (Р) với M là tiếp điểm. r= VR - IH? với IH =а(1,(Р)). 

7. Phương trinh đường tháng: 
qua A(x,: уа; Z4) 
VTCP и = (и,;и,;и,) = Phuong trình tham số d :|4 у= y, ^ u4f| với t là tham số. 
Ф- Место chỉ phuong (VTCP) của đường tháng d là место khác 


# Đường thắng d | 
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0 , có giá trùng với d hoặc song song với d. 


= Phuong trinh chính tác d : 


với ш.и, +0. 


7.1. Ví trị tương dói giữa hai đường tháng: 

qua M qua N 
УТОР и, | um "E 
Bước II Kết luận 


# [u MN |-0 — = 
Д 


Xét vị trí tương đối của hai đường thắng d,, d, với d, | 


J= 0 наї đường thăng d,,d, 


u MN | +0 — d, 1 4, 


song song hoác trüng nhau. * 


EL n ~ $ ‚М. = 2 
$ DEN = 0 — Hai đường tháng d, d, ии, MN aj ct — d, cất d, 


cát nhau ћодс chéo nhau. < |а.) MN = 0 — d, & d, chéo nhau 
7.2. Ví trị tương đôi giữa đường tháng và mặt pháng: 
x= X, и: 


Xét vị trí tương đối giữa đường tháng d : 4y = y, +u,t và mặt phẳng (P): ax + by + cz -d =0. 


Bước П:Сіаі PT (*), ta gặp 1 
trong 3 trường hợp sau 

** Thay phương trình tham số d vào phuong s PT (*) vô nghiệm —а || (P) 

trinh (P), ta được РТ (*): 9 PT (*) có 1 nghiệm 1 = f, — а. cát (P) tại một điểm 

alx, + ut) + by, + ий) + cứ +) + d =0 | + PT (ж) có vô số nghiệm t. — c (P) 


Két luán 


7.3. Быша cách từ điểm đến ИЕ tháng: 


е" Cho điểm M và đường tháng d (có phuong 
trình tham số hoặc chính tác). 


| Hai đường tháng song song | Ч Hai đường tháng chéo nhau đ,, đ,. 

d | | qua А...) qua BỊ...) 

= Bước 1: Chọn diém M (đẹp) thuộc 4,. |" Bước 1: Ghi rõ d, р ah ie : 
| сг: Шээс. 

= Вибс2: d(d,,d,) - d(M.d,). (xem 7.3) UND њи 

[аи | AB 


ша 


| * Bước 2: Tính: 4(4,,4,)- 


# Cho hai đường thẳng d,, d, lần lượt có VTCP là uj, и; . 


=° Cho đường tháng d có VTCP и và mát phẳng (P) có VTPT n. 


qua A 
L (Р) 
vói УТСР саа d cüng là VTPT спа (P ). 

* 801 Н = а = (P). Thay pt tham sô của d vào pt mp (P) ta 
tìm duoc tọa độ H. 


** Gọi d là đường thắng | —> Viết pt tham số của d 


1. =2... 
** Ta có H là trung diém АА' >4 y, = 2уџ — y, . 
XI OD. 
* Gọi H (theo t) (dựa vào pt tham số của d). 
+ AH Ld <> AH u, =0 — 5 Tim duoc t = зо”: ---9Тоа độ Н. 


qua A 


Viét pt P). 
0) Lạ” iét pt mp(P) 


* GỌI © 


* Gọi H =d с\(Р). Thay pt tham số của d vào 
pt mp (P) ta tim duoc toa 40 Н. 


Xy =2Xy — Xa 

Ta có H là trung diém AA' => y, 22y, — y,. 

= Ор. 
+ Lập phuong trình mp(Q) biết 

(О) chứa d và (О) | (P): 

Trường hop 1: m 
d song song mp (Q) qua điểm dis d ONE: 
(Р). (Q) có VTPT пр =| u,,n, |. 


** Гар phuong trinh d' là giao 
tuyén hai mp (P) và (Q): 

Chon hai diém M, N thuóc d' 
bằng cách thay 


Trường hợp 2: до | 
а cát mp (P) tai mót X =0—=—> y, z và thay 


diém. y =0— yx, z (đối với hệ 
hai pt (P), (О)). 
Viét pt d qua M, N. 


XIV. GÁN TOA DO VÀO HINH НОС KHÓNG GIAN 
1. Gán toa 40 dói vói hinh chóp 
1.1.Hinh chóp có canh bén (SA) vuóng góc vói mát dáy: 


= Gọi O là trung điểm BC. Chọn ће | | < - | 
truc nhu hinh v&, АВ=а=1. | АХ, |t Gọi О là trung diém AC. Chọn ће 
"= Tọa độ các điểm là: | = Gọi O là trung điểm ВС. Chọn ће | tryc nhu шин ыг а=1. 
B | | truc như hinh vé, а=1. |" Toa độ các diêm: 0(0;0;0), 
О(0:0:0), 122) 8-р00| |" Toa độ các điểm là: | А(-0А:0:0), В(0, ОВ; О), 
| O(0;0;0), А(0;ОА; 0), В(-0В:0:0),| 


2 „Уз. | | C(OC:0:0 „з[-ољеон | 
сво) зоон) | 20 | | ) 


=$А 


min Е. Хаана ашгаа и анн 112) K1 


S 


op | 2 | 
= Chon hé truc nhu hinh vé, а =1. | | | " Dung đường cao BO của AABC. 
= Tọa độ các điểm: B = 0(0:0:0), | * Chon hé trục nhu hình vẽ, а =1. | Chon hé truc nhu hinh vé, а =1. 
A(0:48:0), с(вс,0:0), | = Tọa độ các шет: Аз 0(0;0;0) : | = Toa độ các điểm: 0(0;0;0) 
| B(0:05:0), С(АС:0,0), | A(-0A;0;0), В(0,0В:0), 
220 | 5 (0;0; SA). | 
= C(OC;0;0), 5|-олухон |, 


=$А 


PCT к ERE К оос т. 
S i š г 


US PUITS ЕНЕН au 


* Chọn hệ trục như hình vẽ, а =1. = Tọa độ O(0;0;0), A(04:0;0), 
" Tọa độ А=0(0;0;0),В(0;АВ;0), | g(0;og;0), c(-oc;0;0) 
C(AD; AB;0), D(AD;0;0). 5(0:0,5А). 


| " Соп hé truc nhu hinh vé, а=1. 
| = Tọa độ A=O(0;0;0), 

| B(0;AB;0), C(AH;AB;0), 
D(AD;0;0), 5 (0;0; SA). 


р(0;-0р;0), 12 0; он | 
SA 


1.2. ipa chóp có mát bén (SAB) vuóng góc vói mát dáy 


| " Dung hé truc nhu hinh, chon a = 1. 


* Vé duóng cao CO trong AABC. | 22 в. А | = Ta có: A=0(0;0;0),B(AB;0;0) 
Chọn hê tryc nhu hìinh,a=1. — |" z E ыг BC, chon hệ | | 
Н TUC а = 1. | E : 5 : (y 
« Ta có: 0(0:0:0). A(0:04: | 2 > | C(AB;AD;0),D(0;AD;0 puras) 
Ta có: 0(0:0:0), A(0:04:0), | - Tạ có: n | ( ).DỊ | 
B(0:-08:0), C(0C:0:0), 5| оток | В(0;-ОВ;0), C(OC;0;0), 5 (0:0:50) | 
-sH/ | | 


1.3.Hinh chóp déu 


Gọi О là trung diém một canh đáy. Dung hé truc nhu 


I Chọn hé trục như hinh với a = 1. Tọa độ điểm: O(0;0;0), 
hình vẽ và a = 1. Tọa độ diém: 


„| 4842 АВ-/2 АВ./2. 


Qj mE a6 Po „e| -452 оо, 
2 2 


2.1. Lăng trụ đứng 


| Gọi О là tâm hình thoi đáy, ta dựng hé truc nhu hinh 
| với 


Dung hé truc nhu hinh vé vói a = 1. Toa dó diém: 
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— —————————— ———————————MP—————"——"———————————————————————————— 


А=0(0;0;0), 0(0:0:0), 

В(0; АВ;0), A(-04;0;0), 
С(АР;АВ;0), | В(0:08:0), 
D(AD;0;0), | C(0C;0;0), 
А'(0;0; АА'), | р(0;-0р;0), 
В'(0; АВ; АА’), | А'(–ОА;0; AA'), 


C'(AD; AB; АА”), D'(AD;0; АА”). 


| B'(0;0B; AA'), C'(OC;0;CC"), D'(0;-OD; рр") 
i Goi O là trung diém môt | 
canh dáy, chon hé truc | 
nhu hinh vé vói a = 1. Ta | 
сб: | 


0(0;0;0), ДЕ) 


Ме duóng cao CO 
trong tam giác ABC 
và chon hé truc nhu 
hinh vé với а= 1. 
Toa độ йё là: 
0(0:0:0), А(04;0:0), 
B(-OB;0;0), 
С(0:0С:0), 

А'(ОА; 0, АА”), 


| B'(-OB:0: BB'), С(0:0С:СС)), 


2.2.Lăng tru nghiêng: 


и Dung hé truc nhu hinh vé, ta dé dàng xác dinh duoc các | 
điểm O, A, В, C', A. | 

= Tim tọa độ các điểm còn lại thông qua hệ thức vecto 
bằng nhau: AA! = BB = CC'. 


các điểm О, АВ, С, D', A. 
| = Tìm tọa độ các điểm còn lại thông qua hệ thức vecto 
bằng nhau: АА! = ВВ = СС = DD'. 
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